n په‎ 


للصف الثالث الاعدادى 


اتل اا و 


اعداد 
معلم أول (أ) رياضيات بمعهد شعشاع بالمنوفية _ | 


ا 05 حاصل الشرب ايلاتي ` 
` الزوج المرتب ˆ 


یسمی ( » ب) زوجا مرتبا »ویسمی ٠‏ بالمسقط الأول › ب بالمسقط الثانى 


ملاحظات ' 
٭( ءب) < (ب ۰) بینما و ءب) کوب ۱۰) 


ا الجر عات کن كرا اتخاسر پیا فی الزوج المرب ومکن قکرار 
العنصر 


* لا يوجد زوج مرتب خال بينما فى المجموعات توجد مجموعة خالية © 


کل زو ج مرتب يمل بنقطة واخحدة فقط فى المستوى الاحداثى 


تساوی زوجین مرتبین 


ادا گان (Pءب)‏ =(س ¢ ص) فان = س٤‏ ب ص 


شن © اذا کان (۲- ۰۷ ب +۳ ) =(۱۱ ۰ ۲۳) أو جگرقیمتی ۲ › ب 


الد ل: 
۷= + =۲ 
۷+۱۱=۲ ٣۲۔٣‏ 
=۸ ب٣۲‏ 
مثال @ اذا کان (س' -۱» ٥‏ )=(۹۹ » ,ا ص) أوجد قیمتی س › ص 
الد ل ۲ 
س ٩۹=۱-‏ ي 
۳ و 
س = 1۹ 1= صل 


۱٣١٣ = ص‎ ۱١ + = س‎ 


الد ل 

٣-س‎ 

٣۔سس‎ 

1 ا ٣شس‏ دا 
س - ۲ د٤ Ih‏ 
س ١=‏ ص ١=‏ 
مال( ی( اذا کان ( ۰۲ ٥آک)‏ = ٠١ › ۳٤۳(‏ ) فأوجد قيمة ۳١‏ +ب 
الح ل 

= ب‎ Era 
٤ب‎ er =P 
Y= 


و قيمة | ۳ +ب = (۷)+ = 4+۲۱۷ =۲ =ہ 
O»‏ ذا کان ( ْ فض “ = ْ ) فأوجد قیمتی س › ص 
۰ ت 


الد ل 
کا ا ٣‏ ® 
٤ cT‏ ٘ 
۱ ۱ 
دس = ir N ١‏ 
ص 1٤‏ 
س = ٢‏ غ 
ص = iE‏ 


۰ مثال () اذا کان (س° > ص+۱) > TYV eT)‏ ( أوجد قيمة س » ص 


مثال (۷) اذا کان ( ۱+۲ ٥١‏ ) = ( -۲ء ب ١‏ ) أوجد قيمة ۲ +ب 
الل 


+= -؟ 


-- =P 
۲ - = 
=صفر‎ ٦+ )۳- ب۲(‎ +۲ 


مخال () اذا کان ( س -۱» ص" ) =( ۱۲٣,۳‏ ) أوجد قیمة س › ص 


۱۲٣١ ص‎ 


Li 
٥ = س = ۱+۳ ص‎ 


مخال )٩(‏ اذ اکان ( س -۱»› ۱ ) =( ۰۸ ص +۳ ) أوجد قيمة ۷ س +۲ ص 
الد ل 


ا مثال () اذا کان (۲س' -۱» ص" - ٥‏ )=( ۰۷ 2۹ ) احسب قيمة س » ص 


مثال 6۳ اذا کان ( س" -۰۱ ۸ ) = ( ۰٤۸‏ ۷ ص ) احسب قيمة س » ص 


الل اص =۸ 
ف" دآ کر بتكعيب الطرفين 
شش" ٤۹‏ ص = ٥۱۲‏ 
س = +۷ 


مثال ۳ اذا کان (س +۰۱ ۷) =( ۰۱۷ ص" -۱ ) احسب قیمة س »> ص 


N=" 


٤ 


N=" 


1 


= 


6 


حاصل الضرب الديكارتى لمجموعتين منتهيتين 


EF 


ود ج ل 


بالرمز سہ × رہ هو مجموعة جميع الازواج المرتبة التى مسقطها 
الارل عنصر بنتمی الی ”لہ ومسقطھا الثانی عنصر ینتمی الى کہ 
ویمثل بمخطط سهمی او بیانی 


i E 
اوجد سے × صہ و مله‎ ٤٤۲ اذا کانت یہ = 6۷ ہد‎ 
بمخطط سهمی و آخر بیانی‎ 


1)6<۹(<)1۹()۲۰۹()٤۷()7۷()۲۰۷( 3 =r × الحل: کہ‎ 


مخطط بیانی 


حاصل |لضرب إلديكارنى لمجموعة فى تمسها 


حاصل الضرب الديكارتى للمجموعة “رہ فى نفسها ويرمز له بالرمز 
سہ × س ہ أو بالرمز حہ ' ویقرا ' سہ اثنین" ھو :مجموعة جمیع 
الازواج المرتبة التى كل من مسقطها الاول والثانى عنصر من عناصر 
Ee.‏ آ “ 

سے( د کے پد د 


کہ لے پر کے عت یر سے 


ID = r xX (O = (OD X rJ ¥ 

۴ رہ( کہ × صہ)= ںہ ( ہہ )کر( سہ) × ںہ( ص) 
حيث رہ ترمز الى عدد عناصر المجموعة 

٭ادا کان (۲ ۰ ب) د ہہ × کہ فان ' د کہ x‏ بد کہ 

اذا كانت النقطة (س » ص) تقع على محور السينات فإن ص = 


لد ادا كانت النقطة (س 1 ص) تفع غل محور الصادات فان س= ۰ 


أمثلة محلولة. 


1 مثال ادا كانت ب( )=۲ ٰ وكان ص ہ٣ TT‏ 1۲ أو جد رہ( کہ × صہ) 


السل ۰( )= .)= o‏ 
ا( 
ن( ی ص ) یں( سے ) کڑں( ے) 


نہ( س ھن ) ٣ ٥=‏ ےہ۱ 


ا مد اکل 


اذا كانت النقطة ٩(‏ › ۲ج - ٠١‏ )تع على محور السینات فإن ج = a‏ 
اسل 
٠.‏ النقطة تقع على محور السينات ٠‏ جد ١١‏ = صف 
\ 
2 آلب = ۱ کے a‏ حح = ن 
۲ 
| مثل _ أكمل : 
اذا كانت النقطة ( - ١٠ء ٦‏ ) تقع على محور الصادات فان = e‏ 
الل : 
النقطة تقع على محور الصادات ۱۲-۶=صفر 
Ts.‏ 


11 لل مث اذا کائت سہ= ۹۷ »> ہک۹٥۱‏ ۱۷ 4 AV }= E‏ 11 


اوجد: (۱) ( ہ٣‏ س)×ع (۲) سہ×(صہ-ع) 
(۳) ( ےل عن )ون 
الل 


(11 (VAJ= 0 YF x (= Ex Nr) (1) 


(۲) سہ ×( صہ۔-ع) v)«(1v) = ٥ک v=‏ «)19۷(« )10<4)(1۹( $ 
(۳) ( ہل ص × سہ = ۷۹0۱۷ ا ۷ء1 


f(۷) (¥<) (1۹) «(7< 1)* (11°) (¥<1°) av) =‏ 
ل1 [حاصل الضرب الديكارتى للمجموعات الغيرمنتهية 


لأ مثال أكون شبكة تربيعية متعامدة × ع ثم عين الربع الذى تقع فيه النقاط الآتية : 
(ej Þ‏ »> ب(- ٣‏ 1 (“ ج )۲-»۰١(‏ › هھ ٤-(‏ <- 1( 
ا 
|(37) تقع فى الرابع الأول 
ب (-۲ <6( تقع فی الربع الثانى 
ج )٣-»۰٥١(‏ تقع قى الرڊ الراي 
ھ ٤-(‏ -۱) تقع فی ا بع الثالت 


8 2 ب الدیکارتی SEF‏ هو مجموعة جزئية من حاصل الضرب الديكارتى ع ×ع 
لان آی فتزة هى مجموعة جزئية من 2 
امثلة ٠‏ اذا کانت ہہ = [ ]٤١١‏ › صہ=[۲۰۱] فمثل بیانیا المنطقة التی تمٹل سہ × ص 
وبین ای من النقاط الاتیة ینتمی لحاصل الضرب الدیکارتی سہ × صہ 
)° <6( « )<( « )6<( 


. 


1 الل | 


) ھ ٤‏ ( 3% کج اع 
١ (‏ ) وھ ےرھب 


( 8 ا وص 


= (ب) > (ج)‎ > (P) 
.......= سء( فإن س‎ × ٥۹ اذا کان (۷۰۹) د‎ O 
“ (ب)2 (ج)‎ Vv (F) 
={r}x{} © 
(ج) وا‎ ١ (ب)‎ (CTD, (P) 
اا کانت یہت ۷ قان ن( 2×7 ) کی‎ © 
صفر (ب) 0 رج‎ )( 
النقطة د ققخ فى الريغ الثالت‎ 
(۳-۰ ٤( (ج)‎ )٥۰٤-( (ب)‎ (6< ۳-( (P) 
E فان‎ EG, اذا کانت رہ(‎ O 
٤ (ب) +۸ (ج)‎ ۸)) 
EE = اذا کانت (س۔۷ › ۹- س) حیث س د صہ تقع فى الربع الأول فإن س‎ O 
۹ )+( (ب)۷‎ ۸(P) 


اا 
O0 TF O ` > ©‏ قر 
O ۸ O (E -O‏ ۸ 
(۲) آکمل ما یلی : 
( اذا کانت س جھرےے ((۲ ))1 فإن رہ( کہ )+ دہ( )= و 
0 اذا کانت سہ = ٥‏ فان اسہ' - RC‏ 
© اذا کانٹ ×_]٦٤۳( 3 )٥۰۳(‏ اس + ۱١ء‏ ۸ فإن س =..... 
© النقطة )٠٠٤(‏ تقع على محور TD‏ 
النقطة سء ص" )تقع فى الرأبع ...أحيث س ٠‏ » ص . 
E‏ 
@) اذا كانت النقطة (سء۷) تقع على محور الصادات فإن e = ٠ ٠‏ 
9 ذا کات التقطة ('ء ب ) تقع على محوں ادات فان ا - TT‏ 
© اذا كانت ب < ۳ فإن النقطة (ه ءب -۳) تقع فى الربع .....٠‏ 
0 اذا كانت TAA‏ گنت ٣‏ غد فان x mS )٠٥(‏ 


(oes PF & {orcs APSA} O 


0 گان ز آص] ٭ م کڑ ۴ اصن والشلة زس ص) ققع فی آلزیع القاتی فان 
نک ھی = ف 
© اذا کان سہ × ۳٤ ()۲ (=r‏ )(1(۳<۲)(۲۲()۳۳()۲۳ 


فان یہ ٦‏ ہد a‏ 
اذا کان [۲) × س › ص = (۲٤٤)(۲ء۳)‏ قاق شن س ق :¬ a‏ 


ا گنت سے ر گے ٤‏ وکان یہ( کے کد ٤ ٤۹‏ وھ ج ا ج 
لم قان اہ کک ۰› ںےہ = RR‏ 


6e0 0‏ 0س © مور اسنات 
الربع الأول ل0ل)١؟‏ 2 = صفر 2© الربع الرابع 

۱ = س+ص‎ )( 14x {N} O | rmx 
Ved} = rص‎ 2= اہ‎ )9 e (D = س صن‎ 7 


(۳) ذا کانت س - صہ = ۰)۹ صہ- سہ = ۷ > سہ ١‏ صہ = ٤٦‏ 


أوجد: )١(‏ سہ e‏ صسہ 
(۲) (سہ-صہ) × سہ 
(۳) (صہ-سہ) ×( سہلاصہ) 


1۷-٤٦ = صہ‎ ۰ 1۹٤٦1 = سہ‎ )۱( 

1(44)<(£<۹)c(1 0} = ۹-٤} × ۹= (سہ - صہ) × سہ‎ )۲( 
efe eT} X (صہ - سہ) × (سہلاصہ)=۷)‎ (۳( 
1(4<7)<(V<V)<(€<V)<(1<7) = 


ن س 
6 شاق( کے :ا۔۸ د ۱ وسن ) ارج فیتی یں :سن 


E‏ ۸ = ص 


ص = -إ ص = 


س=۹ 


| فعين على الشبكة التربيعية ع ×ع‎ )١-ء١-(‎ +» )۳١١-( کانت ۲ (۳۰۲) »ب‎ ١ اذ‎ )٥( 


النقط ق ب ءج ثم امل ما ا ` 


(۳) محيط الشكل بج =... 
)٤(‏ مساحة الشكل بج = .. 


(۱) 0ہ( <بج) = ۹۰ 
(۲)الشکل بج یسمی مثلث 
(۳) محیط الشکل بج = ٠+٤+۳‏ سم 
)٤(‏ مساحة الشكل بج ا یری سد" 
۲ 


)٦(‏ اذا کان ( کک ص+۲) =(-۱ )٥١‏ أوجد قيمة ص" 
ص 


1 
z٣ ص“=(۳)‎ . 


(۷) اذا کانت سہ = ۳۰۲١۱‏ ۰ صہ = إ۲ ٣‏ د] > ع =1 أثبت أن: 

سے“ ص =× س -(2 × ص) 

)۱( 4GËŠËŠ (eee) SFT} = سہ - صہ)‎ (× € 
1(<1)<(<1)<(1<1)(<£)(<£)(1 <£) = (rw XE) 
[(oc1)<(<1)<(<1)<( <£ )c( <£ )<( (= صہ‎ × 

(۲) goge a ES صہ)‎ × E(- سہ)‎ × £ ( 

من (۱) ۰ (۲) نجد أن ¿×(سہ - صہ) =( ×٤‏ سہ)-(٤×‏ صہ) 


(۸) أکمل ما یلی : 
اذا كان سدح فإن النقطة (- ساس ) تقع فى الربع SN‏ 
(۹) بالاستعانة بشكل فن المقابل أوجد : 


2 (صہ-ع)×سہ سے‎ )١( 
ا‎ 


(۳) (سہ - صہ)×ے 


{(e0(1۳)}={1} x {=~ x (£= (ص>‎ 1) 
{۷e} x {۲= )L0ہص‎ (× سہ‎ )۲( 
{(Ve¥)<(oc)(V<)<(o1)} = 

(۲) (سہ - صہ) ×¿ =[۱ءx{۲‏ }4۷ 

{(\<)<(VeY)<(o<)e(41)<(V<1)<(o 1)} = 


© اذا کان کا ٤‏ > ب زاء ٤‏ > جدإاء 5 أوجد: 
© (۶×ب)۸(ب×<ج) ©(1اب)×(بلاج) 

© (-ب) ×ج ®( ب)×(ب <+( 
ل 


{(teOe(Ye)e(f)e(Y)}= {er} x {f} =( XP) © 
{(ect)(\<)e(oc)e(\<1)} = {oc} x {6<} = (+X )ب‎ 
® (×ب) 0( ب×ج+)=‎ 
{fee} =(بUP)‎ © 
٥ء٤۲١} ب لاج)=‎ ( 
focteYe} x {tec} =(>lUo)x(بUP)‎ 
{(oct)e(f<4)e(Y<£)c(\<t)c(ocY)c(teY)e(Te¥)c(\۲)c(oc1)c(£<1)<( e1 )e( 1)} = 
(۶-ب)=)‎ © 
{(e)<(\<)}={ ° <1} x{} = +< ب(‎ -P) 
SS =)+<Nب(‎ {$=)بN(‎ @ 
ZS=@x<{$ =(>Nv)x<(بNP)‎ 
أوجد:‎ | 6٤ = ع‎ › ٤٤۲ )اذا کانت سہ = إ۲٤٥) › صہ=‎ 
(سہ×(صہ لاع)) م( سہ-صہ)×(ع 0 صہ)‎ © 
لل‎ 
“efeY} xoce} =( (ص اغ‎ (× ٤= ہلا ع‎ 67y 
٦= تہ( سہ×(صہ لاع))‎ 
{)٤<٥(}= {6} × )٥=)ہص‎ ۸ ع(×)ہص-ہr(‎ © 


اذا کانت سہ= ]٤٤۳[‏ › صہ = ٥٤4‏ › ع )٥ ٦=‏ أوجد: 

© سہ×(ہ١ع)‏ م( سہ-صہ)×ع م( سہ- )×( صہع) 
لصل 

{(oce(ocT)} = {o} x {6Y} = (g~ (<^ © 

{cee} = {oc} x{T}= Ex (r -ہ~w‎ )® 

{(}= {$ x< {} =(gr) x (r-^ )® 

اذا کانت سہ×صہ ))٥۱()۳١۱()۱۱(=‏ اوجد: 


)١(‏ سہ ۰ صہ )P‏ صہ× سہ © صہ' 


{00(۱۳۱٩ =n > © ۳= سہ= ا ۰ ص‎ © 
{(oco)c(Y<o)c(\ co )c(ocT)c(TcT)c(\eT)c(o01)c(T<1)<(1 1)} = ص"‎ ۴ 


9 اذا کانت ہہ =[ ۔۲ ۰ ٣‏ ] آوجد المنطقة التی تمتل سہ × سہ ثم بین آى من النقاط 
التالية تنتمی الى الحاصل الدیکارتی لے ر کے 


۲( ب-1( »+ ( £1( )۰۰2( 
ت 

)د5د کہ × کہ 

ب( ١-۰‏ ) دہ × ہے 

ج(-١۰٤)‏ 5 'لہ× کہ 


ڑا ٠‏ )د کے اح 


الحلات ات 1 
لاحظ اش 
٭اذا کان ( ۲ب )63 فاننا نكتب عب 
۴# بيان ع هو مجموعة من الازواج المرتبة التى مسقطها الأول ينتمى الى المجموعة 
بالمسقط الثاني بهذ ه العلاقة 


٭ ادا کانت العلاقة ع من یہ الی یہ فانفا نقول ان ع علاقھ علی مہ ویکون 


(۱) اذا کانت سہ = ۳١۲۰۱‏ › صہ = ٥٤٤٤‏ بین مع ذکر السبب ایا 
مما یاتی يمل غلاقة من الى عن 

{(T<o)e(TeT)()}= J O 

{((te)e(Ye)e(<)<(t<)} = ¢ O 

ik 
ل لا تمثل علاقة لان ل سے برص‎ O 
م تمثل عاق لأن م د سرض‎ 


(۲) اذا كانت ع علاقة على ط حيث ط مجموعة الاعداد الطبيعية وكانت "عب تعنى 
ان "۴ رب ت۲۲" لکل ٤ب‏ ڍ ط آگماع غا ل 


(0اذا کان ع ٤‏ فان ۴ ٠۰.۰.=‏ (۲)اذا کان ۳۶۲ فإن م = rey‏ 
(۳)اذا کان (۴۳۰۲) د ع فإِن م )٤(...=‏ اذا کان 2 فان ۴ = 
ر3( 


5 
)٥‏ ادا کان( «} (2 فان †=.... 


سہ الی صہ بیانھا کالاتی : ع= ( ))٤٥۹()۳٣۷()۲ ٥٥()۱ ٥۳‏ 
اكتب قاعدة العلاقة ع 


قاعدة العااقة ھی :ص٥س‏ لکل س 3 ٣ہ‏ ص د ہے 


)٤(‏ فى الشكل المقابل 

ع علاقة من سہ الى یہ 

[] اوجدںہ ( سہ × ص) 

[] اكتب بيان ع 

]٣١‏ اكتب ما تعنيه العلاقة ع ب حيث 3 ٦۸‏ ب3 صہ 


| ] ںہ( کہ × )= ۱٤×‏ 
بيان ع =( <<() o0)"‏ و 
]٣[‏ ےب تعنی ان ۴ =ب لکل 3 سہء بوص 


( 6 كانت ع عا على مجمرعة الأعداد التي المرجبة عبت ع ` 


تعنی ان "ص۲ ت۲س لکل س 3ع ص 3ع* 


۲ 
اذا كان كل من الازواج المرتبة التالية ینتمی لبيان ع: (۲۰۲)؛( چ › ب)؛(ج )٣»‏ »› 


۹ 
(پس ۶۰) اوجد قيمة »ب » ج» ۶ 


س 
= > پس »ج = ٤40‏ ¢ 5= 


)٦(‏ اذا كانت لہ = ۸٦٤٤۲‏ ۰ کہ ۳٤٥ء٦‏ › ل= ٤٤٥ء۷‏ أكمل مکان النقط 
بالمجموعة المناسبة : 


£= )(1)) علاقة من . دود آل س 

e علاقة من‎ (e)۳ = 

{(Y<o)(A<£)} = E‏ علاقة من ل وو 

ئ = [( 1(۸( غلاقةمن .....الی e‏ 

الل 

© عاق مق س الى صن ®@علاقة من صحہالی ل 
© علاقة من ل الى سہ (®@علاقة من صہ الى سہ 
(۷)الشكل المقابل يمثل مخططا سهميا للعلاقة ع 

الفعر فة على التجمو عة 


I‏ اکتب بيان ع ومتلها 


بيان ع =(۳۰۳) » (۱()۳۰۲ء۲)) 


السکوس الشرہی علی تہ اود ع = غ ١خ‏ 
-e} =‏ 1( *(«)=\ 0{ 
((\-e—)e(1)} = “€‏ 

. ARA 


(۹)اذا کانت یہ = ٥۰۷۰۸۹۰۱۹۲٥۰٤ ۱۰۰۷۳١٤٥۳‏ وکانت ع علاقة من 
سہ الی رہ حیٹ ٣‏ عب تعن یآ انا 4ب = ۱-۴۲ " لکل 3 کہ ب3 سے 
اکتب بیان .ع © متل چ بمخطط سھمی 


١ 
فأوجد قيمة ك | @ ما قيمة س اذا كان (س٠۹٠) 2بيان العلاقة ع‎ ٠۹6 کان ك‎ ١ ©اذ‎ 
کرم‎ 


بیان ع = 
(91)(111°)(Y<£)(1<°)«()}‏ 1 


١ 
۹ ك ےی‎ 0 


۱ 
۲× ك ١‏ — 
آک۲ ۱ کے کے ٭ 
ي (س٤٥٦)‏ 3بيان العلاقة ع 


کک س = . 


1 )0 اذا کانت سہ = {A0۲‏ صم ۰ Teaieliel‏ وکانت ع علاقة من مح 
الی صہ حیث " ٥‏ ب ' تعنی ان "عامل من عوامل ب" لکل ' 3 رہ ب 3 رہ 
اکتب بیان ج ومٹلھا بمخطط سهمی واخر بیانی 

1 ( £<۸)<(1 1<۸) ("*<©)( .c0)("<)( (11 ( <| .»(= ع‎ 


يقال لعلاقة من سہ الى صہانها دالة اذا تحققت احدى الحالات الاتية: 

© فی بیان العلاقة :كل عنصر من عناصر سہ يظهر مرة واحدة فقط كمسقط اول فى 
احد الازواج المرتبة التى تنتمى الى بيان العلاقة 

© فی المخطط السھمی :کل عنصر من عناصر ۳ہ يخرج منه سهم واحد فقط 


(@ فى المخطط البيانئ»:كل خط رأسى تقع عليه نقطة واحدة فقط من النقط التى تمتل 
العلاقة 


| لا لسانت 
اذا كانت د دالة من المجموعة سہ الى المجموعة رہ فان : 
المجموعة ٣ہ‏ تسمى مجال الدالة 

المجمو عة صہ تسمى المجال المقابل للدالة 


اذا کانت سہ=ل- ۲٥۰۲‏ صہ= ٣ء‏ ۷ ٠‏ ك إوگانت ع دال من سہ الى صہ 
حیث ٤ب‏ تعنی ان "ب = '-۱ '" لکل 3 سہ؛ بایكتہ. أوجد قيمة ك ومثل 


| سد _ 

لکی تکون ع دالة من سہ الی صہ یجب أن یکون 
کل عنصر من ۷ہ له صورة وحیدة فی رہ 

- ۲ صورتها ۲ › ۲ صورتها ۲ 

.. یجب ان تکون ۵ صورتها ۲٤‏ 


E2 


© اذا کانت س ہکا ۳ ٥‏ وکانت ع دالة علی سہ وکان بیان ع= (۳۰) ؛(ب ۰)۱۰ 


)٥٠١(‏ ) فأوجد القيمة العددية للمقدار إ+ب 

الد ل 

ع دالة على سہ 

٠‏ یجب آن یکون کل عنصر فی سہ يظهر كمسقط آول مرة واحدة فى بيان ع 
5 )ں = أو #خھ ۾ و ج 

\=o+¥ =+ P < 

© اذا کان بیان الدالة د= ۱(3 ۳۰) 5(۰ ))۳ ))۱۱۰٥())4٤()۷)‏ 
© اكتب كلا من مجال ومدى الدالة د © اكتب قاعدة الدالة د 
الد ل 

© المجال = ا۳۲ 56) المد = 1 

0) قاعدة الدالة د(س)= س+١‏ 


® ا کانت سا40۴۷ فاق من المخططات الالی نوكن دالتخلى المج عة س 


المخطط رقم © يمثل دالة 


(ه) اذا کانت سکم د۱ yT‏ 4 صہ= ۰ & arê Fk‏ ٤وکاتت‏ الد الځ د : سے 
صہ 


حیث د(س) = س" - ا أوجد بيان الدالي د ومتلها بمخطط سهمى واكتب مد اها 


=۱ - ')۱-( = د(-۱)‎ 
.=۱- )۱(= د( )= (0)"-۱=-۱ د(۱)‎ 
))٠ ١(۰) ١-٠ (٠)٠ ٠ ١- (= .بيان الدالت‎ 


)١- ٠ = مدى الدالت‎ 


© اذا کات سک۲ :۲ .2 0= > €> 5 ۷ء ۸ وگانت د س ے 
صسں> 


حیث د (س ) = ۹ - س آو جد صور عتاصر سہ بالدالت د 


د (۴) ۲-۹ = 1 ٤‏ د )= ۲-۹ =۷ د £ )= 4-4 =۵ 


© اذا کاتت سہ= ۲ ٦ ٤ ١‏ )وکانت الد الھاو: ہے ع ؛ د(س) =۲س+٣‏ 
اوجد مدی الدالی د 

دی ألدالت = † ۷2¥ 2ة 

© اذا کان (۲؛ ۲) 3 بیان الد الت د حیث د(س) =۲س+ ٣‏ اوجد قیمت ٠‏ 


P= +۲ 


=P‏ - ۲ جد 


۰.۰ اذا کانت د دال حیت د: سہ ے صہ فان سہ تسمی ۰۰۰ صہ تسمی‎ )١( 


۲) اذا کانت د دال من المجموعہٰ سہ الی المجموعیٰ صہ فان مدی الدالی د 
يڪون TE EES‏ 


(۳ )اذا کانت ع دالي من سہ اتی ص حیت سک c4 A « ٤٢‏ ق = ٣+‏ 6 
وڪانت ع = ۲(3 0( 0) ›( س ۲ )فان س = 
© اذا کانت ع دالت بیانھا (( ۲ ۴) » (۵۲) » ۰٤(‏ ۷ ) )فان مداها = 


(6 الشکل المقابل یمثل دال على سہ مداها .... 


۵ذ۱ كانت (م › 2)۱١‏ بیان الدالت د حيث : د(س) = ٣س ٤+‏ قإن م = .... 
© اذا كانت € مجموعت الاعداد الحقيقيت وكانت ع علاقت على بحيث 


( > ب) 3 ع وكان "١‏ =ب وكانت الازواج الاتيت تنتمى الى ع فاكتب الناقص 


منھا : 

SAAC E TEI Te CD 

الح ل 

(۱) سہ تسمی المجال ٬صہ‏ تسمی المجال المقابل 

© مدی الد الت د یکون 2¬ صہ © س =۸ 

(5) مدى الدالي = © 1۷ (ه) مدی الداله ڪا 
ا 


(¥< Vl+)<(€¢<T+)“ (<l )<(°<*-)<“(1*1)( ® 


۵۱6ا گات غ دالت من سد الیئ صح حیت عب تستی أن" تسب 
3۸ سے › ب 3ص واذا کان : س لاص = ۰٥۱۱۰۱٤۰۹٥۲‏ وکان 

رہ( حہ )=۰ رہ( مہ × ہ) ۱٣‏ اوجد کلا من مہ › کہ شوہ اکتب بیان 
الدالي ع واوجد مداها ؟ 

الج ل 

.تقس ب (ب تقبل القسمت على ١‏ بد ون باق ) 

س لاض ۲ ن ٣٥۱۱8‏ ¿ ع دال 

.. "تسم ۱٤‏ »)۲ تقسم ۵)۹ تقسو ٠۵١‏ 

fo f=rw . ٣ک) ر(‎ ۰. 

.۰ لہ( کہ xX‏ )۱ .ہک ۱۱۳۹ 

ع = () › (1۳) › ()) ومد اها= ۲۵۱8 14 

© اذا کانت د “لہ ےگہ؛ عب تعتی أن "ا مضاعف ب" لکل 3۲ہ ءب د 
کہ٠‏ وکان دہ( لہ ٤=)‏ ۰ رہ( کہ) ۲ ٭وکان کہ لا ہد و۷۹۸ 
أوجد کلا من مہ٠‏ دہ واکتب بیان الد الت د ثم آوجد المجال المقابل والمدى 
الج ل 

E o ê TY Am 

1۹ ٤ 

بیان الدالت =[ (۸ ۰)۶( ۶)» ))۹۰۲۷()1٩(‏ 

المجال المقابل= ه٠٤‏ ) 


المدی =۹ ٤٠‏ !؟ 


۳ بین أى المخططات الآتین يعبر عن دال وذا كانت دالت اذكر مد اها 
ی 


دالت لأن كل خط رأسى تقع عليه 'تقطت واحدة فقط ومد اها="› )٤‏ 


اللآتیت تمثل دالت من ۷ہ الى لہ واذا كانت دالت اذكر مد اها 

{(re(VeT)c(oc)e(10)(Ye)} = (E 

{(\<£)c(oc)<(Y)}= ,& 

{(V<t)e(e)e( Te )e( Te} = E 

الج ل 

ليست دالت لان العتنصر ۲ ظهر كمسقط أول مرتين 

ليست دالت لأن العتصر ۲ لمر يظهر كمسقط أول فى اى من الأزواج المرتبت 
الى تمتل العلاقي 

دالت » لأن كل عتصر من عتاصر ٣ہ‏ ظهر مرة واحدة فقط كمسقط أول 


مدی الدالی = ٣٥ء۷‏ 


اذا کانت لہ = ٣۰۲٤۱‏ > صہ = إہ٥٦۸۷۰)‏ وکانت ع علاقن من کہ 
الی کہ حیت عب تعتی أن  "‏ +ب =عددا أولیا " لکل 3 سہ x‏ بد صہ 


اڪتب بیان ع » ومتلها بمخطط سهمیى » هل ع دالت أم لا ؟ ولماذا ؟ » واذا كانت 
دال اکب المد ی 


اانه ل 
بیان ع = )۸-۳()6۲()٦1(‏ 
ع دالت لأن كل عتصر من عتاصر 


1۸-٥۹٦} = المدی‎ 


'آھیےے 
r‏ 
سے 


(o ge FF < = ae («1<1 =} = < ڪات‎ 9 


۲ : 

وکانت ع علاقتَ من سہ الی صہ حیت ۲٤ب‏ تعنی أن "ب ۲ " لکل 2 سہ 
> ب 3 صہ اکتب بیان ع ثم اذ کر هل ع دالت ام ل ٩‏ واذا كانت دالت اكڪتب 
المد ى 
الج ل 

۹ ۱ 
<(g+1=) (7 = )F=g‏ )°< 1( )1<( )6<1 (({ 
ع دالت لأن كل عتصر من عتاصر کہ ظهر مرة واحد فقط كمسقط أول فى 
بیان ع۔ 


f ٤ ٠۲ء۱ المدئ‎ 


gr‏ ت سہ = وس: س د ط› <١‏ س <" وکانت نت ع علاق علی ”کہ حبث 
ب تعنی آن " + ب تقبل القسمت علی ۲" لکل 3۲ ہ؛ بو س 

اکتب بیان ع ومثلها بمخطط سهمی ثم بين هل ع دال أم ا 

الحل 

٣2۲ کا‎ 
(r) (FY «(=e 
ع دالہ‎ 


من حہ الی کہ حیٹ ع ب NIT AN‏ ٠ب‏ د صہ 
آکتب بیان ع ومتلھا بمخطط سهمی ثہ بين هل ع دالت آم ا ؟ وان كانت دالن 
اذکر المد ی 

الحمل 

4 A <Y < 1<0 <f cT} =r 


بیان = (۹۳()1-۲()۳۱)] 


النذى = ء11 


سہ الى صہ حيث ۲ ع ب تعنى أن " العدد | هو المعكوس الجمعى للعدد ب " لكل م 

3 سہء ب 3 صہ» اکتب بیان ع ومثلها بمخطط سهمى هل ع دالة أم لا ولماذا؟ 
الل 
بیان ع 


f (T-<)e(Y-cF)e(\ =<) «)}‏ 
ع دالة لأ ن كل عنصر من عناضر ”لہ 


@ اذا کانت سہ =۱ fT «f‏ ک٤‏ ۹ ۰ ع غلاقة من ت الى عن 


حیث ٣ع‏ ب تعنی أن " = اب " لکل 3 حہء ب 3 صہ اکتب بیان ع و مثلھا 
بمخطط سهمى ٠‏ ثم بين هل ع دالة أم لا مع ذكر السبب › وان كانت دالة اذ كر المدى؟ 


الد ل 


بیان ع = (>)٤۲()۱۱(‏ 1)4۳ 
ع دالة لأن كل عنصر من عناصر سہ ظهر كمسقط أول مرة واحدة فقط 
فى أحد الأزواج المرتبة المحددة لبيان العلاقة 


۹-٤۱ = المدى‎ 


© اذا کانت یہ = ۸٤ › ٤٣١٠٤١ ١ ۱٣‏ وکانت ع علاقة على سہ حیث ٣ع‏ ب تعنى ` 
أن ' العدد م لھ نفس رقم آحاد العدد ب "' لکل ' 3 رہ ٠‏ ب 3 سہ اکتب بیان ع 
ومتلھا بمخطط سهمی 
الد ل 


٤ (T1) (1 ۸£ ( ُ (1٤١ ٤( (۳ ْ ۲( ٤ (۱۲ = بيان ع‎ 
{(AfeA£ «(^«1 £) (6 ۳( 


٠ وکانت ع علاقة على سہ حيث ع ب تعنى أن"‎ ٤ ٠ ۲ ۰۱ = ذا کانت مہ‎ ١ 
مضاعف ب'' لکل ' 3ہ ب 3 سہ اکتب بیان ع ومٹلھا بمخطط سھمی‎ 


ثم بين هل ع دالة أم لإ ؟ 
الحسل 
بيان ع =3 (1۲()1›1) +(1()۲ء٤)<(٤+۲)ء(٤<6)‏ 


ہہ سہ 


ليمنت الان الخصر ۲ خرج منه سهمان فى النخظظط الننهنى 


لے 


الدالت د: س4ع ›د(س)= + س + م س "+ .... + س 
حيث ‏ › ' ۰۰٠٠۰۰  ›‏ ر دع ۰ نہ د2ط تسمی دالت كثيرة حد ود 
وتكون د رج الد الي كثيرة الحد ود هى أكبر قوة للمتغبر فى قاعدة الدالي 
أی أن : 

الد الي كتبرة الحد ود هى دال فاعدتها حد او مقدارجبرى ويتوفر فبها 
الشرطان الاأتيان : 

(١)كل‏ من المجال والمجال المقابل للدالم هو مجموعم الاعداد الحفيقير 

۳ فوة المتغیر س فی ای حد من حد ود فاعد تھا هو عدد طبیعی 

ق : 

د(س)= ۷س +۸ دال کثیرة حد ود من الد رچل الاولی 

م (س) = س" -۲س-١‏ دالت كثيرة حد ود من الد رجت الثاني 

رہ( س )۴-۷ س -۹ س دالت كتبرة حد ود من اكد رح الثالقن 


اسنا : 


: ۱ :1 . 
د(س)= ا س د(س)=.- د(س)= س( س + س ١‏ ) لا تعد دوال کثیرات 
حل ود 
ملا حظسة (©: 


الد الت د >-٤:‏ ۰ د(س) = ب حیث ب د ع تسمی دالت ثابتي وهى كثيرة 
حد ود من الد رجہ صعر وتمتل بیانیا بخط مستقیہ یوازی محورالسيتات 


فمثلا : د(س) ٤=‏ دالة ثابتة حيث د(۱) ٤=‏ ۰د( ۰) ٤=‏ ۰ د(-۳) ٤=‏ ...... وهكذا 


وتمثل بیانيا هكذا 


صںہ 
٤‏ 


SESS, 
ا‎ 


ګنلم 
ملا حظسة © 
الدالة د:ع ع حيث د(س) =إسجب. 3 ع-٠]‏ » ب 3ع تسمى دالة خطية وهى 
كثيرة حدود من الدرجة الاولى وتمثل بيانيا بخط مستقيم يقطع محور السينات فى النقطة 


) 


)٠ > 7‏ ومحور الصادات فى النقطة ( ٠٠٠ب‏ ) 


مثال ۰ مثل بیانیا د(س)=۳س-۱ وأوجد نقط التقاطع ف محورى الاحدائيات 


اله ل 


٠ IS 
كلعال | | وإ ]ا‎ 
TIA يقطع محور السينات فی‎ 
SESSA (۰2) 


ا ۰ / 
ويقاع محور الصاات أ حي __ ]| | ]| ]/] | إل لر 
النقطة ( SRSA )١- » ٠‏ 


یہ 


| ملاحظ © 

عند بحث ما اذا كانت دالة تمثل دالة كثيرة حدود ام لا فاننا لا نقوم بتبسيط قاعدتها 

فمثلا الدالة د(س) = س(س+-) لا تمثل كثيرة حدود › بینما الدالة م (س)=س'+١‏ 
كثيرة حدود 

ملا حفس © 

عند بحث درجة الدالة يجب تبسيط قاعدتها الى ابسط صورة قبل تعيين درجتها 

فمثلا :الدالة د(س) =سا(س+۲)" من الدرجة الرابعة 


لان س (س+۲)' =س' ( س+٤‏ س ٤+ ٤س =) ٤+‏ س ٤+"‏ س" 


تمارس سن محلوله 
© اذا کانت د (س) = س' -۲س-٥‏ آثبت ان :د(۱+ ٦‏ )= د(۱- ٦۷‏ ) 
اسل 
د(1+ 1 )=(۱+ ٦ +۱(۲-) ٦‏ )- 
=٥- ٦۲-۲-٦+ 1۲+۱ =‏ صفر 
د(1- 7 )=(۱- )7-۱-1 )-ه 
=٥- ٦۲+۲ -٦+ ٦-۱ =‏ صفر 
TV -1)=( V+)»‏ ( 
© اذا کانت د(س)=۲س' -٥س‏ +۲ أثبت أن : د(۲) =د(“) 
الد ل 1 
د(۲(۲=)۲)' -۲(۰)+۲=صفر 
د( )=۲( )۰-1( )+۲=صفر 
:د0( =( 
KD‏ 


© اذا کانت د ( س )= س - ٣س‏ : س( س )= س ٣-‏ 
© اوجد د( ۲۷ )+٣ہ(۲۷‏ ) 
© اشثبت أن :د (۳) = (۳) 
اسل 
1-(TVY+(TV)F-(TV)=( TV TVDa9‏ 
= ۲۳-۲ +۲ -۹=-۷ 

9د( )=(۴)' -۹-۹=)۳(۲= صطر 
ہ(۳=)۳-=صطر 

(")/=()s <‏ . 
@ اذا کانت د( س) = ۲ س+ب م( س )=س ٣ب‏ 
وکان د(۲)+ م( ۲۰=)٤-‏ اوچد د( -۲)-ہ(۲) 
السل 
د(۲(۲=)۲)+ب=٤+ب‏ 
م( -٤)=(-٤)+ب=٦۱+ب‏ 


د( -)= ۳ 
۰ب٣‏ ب۰٣‏ کے بده 
Rt ENE E‏ وڪانت د(س)= ۰ عندما س3 [ 


PET. 1‏ > 
فاوجد فیمہٰ ڪکلا من با »› ج 


۰ ج=‎ ١ xب+‎ 1) (x. : ere 


کے ج = صر 


2 د(س)= ۲س" +ب س 


GD 


د(۰=)۳ سے۳(۲) + ۳ب=. 

٦ = ب‎ 

© أکمل ما یلی ؛ 

© اذا كان المستقیم الممشثل للد الت د:٤ ٤>‏ حيث د( س ٥=)‏ س-٠‏ يقطع 


محورالصادات فی التقطت (ب › ۲ )فان آک ٠.‏ > بك..... 
۱ 
اذا ڪات د( س)=س-ه وڪانڻ )= فان = RG‏ 


۱0ذ کانت د( س) ٤=‏ س جب › د(۳)= ۱١‏ فإن ب = ..... 


@ اذا کانت الد الڻ د حيث د( س)= ٥س ٤+‏ يمثلها بيانيا خط مستقيو يمر 


بالنقطي (۳ ب) قان فبا = ٠.۰۰۰‏ 
الد الح الخظيح المعرهت الاعف 5 = ۴ س٠ا‏ يمتها بياشا خط مستقيم 
يقطغ محور السيتات فن التقطة 2 


© الد الت د:٤ ٤>‏ حيث د(س)=۲س يمثلها خط مستقيم يمر بالنتقطت 

(+ = ( 

® الد الت د: د(س)=س'- ( س" -۳) دالت كثيرة حدود من الد رجت .... 

© اذا کانت ( -۰۲ ص) تنتمی لمنحنی الد الت د : د(س)=س" + افإن ص = ... 
® اذا کان د( س)= س وکانت د (۳)= ۸۱ فإن ب = ..... 

© اذا کان منحنی الد الت د:٤‏ > ع حيث د( س)= ٣)‏ - س" يقطع محور السيتات 
فی التقطت ( - ۰۲ ب) فان ۴ A =٣۲+‏ 

© اذ ١‏ كانت النقطت (۲ ٠‏ )تقع على الخط المستقيم الممثل للد الت د: 


عٗ->عحیث د(س) ٤=‏ س- ٥‏ فإن ۲= E‏ 


GD 


© =-۲» ب=صطر ©= © ب= 

@ب=۹ ®التقطت (-۲؛٠) )٠١-۰٤-(©‏ 
® الد رجت صطر ضس @ ٤=‏ 
TY O‏ 
© فى الشكل المقابل :؛ 

الد الت الثابتيد تمثل بيانيا 


بالمستقیو ب ١‏ 

والد الت الخطين م تمتل بيانيا 
بالمستقيم وآحيث ۰١۲(۲‏ ۴) 

)١(‏ اكتب قاعدة الد الي د 
وقاعدة الدالي ”ر 

© أوجد قیمت د( - ۰ )+ (1) 


ال سل 
د دال تابتی تمتل بخط مستقیم یوازی 
محور السينات وتمر بالنقطت ۲(۲» ۳) 
٠‏ قاعدة الد الت د هی : د(س) = ۲ 
م دالت خطیت تمر بالنقطتین ۳۰۲(۲) و( ٠‏ ۰) 


قاعدة الد الت ہ ھی ہ (س)=ب س +ج 


۰ ب )× ۰ ج 

ج = صطر ی( س )کبس 

ست و اا و 
۲ 


۳ 
٣ب‏ ل وا ا 


) 1 
.د( - : ای ي × |" = 


| الدالة التربيعية _| 


الدال ت د > حیث د( س)= س" +ب س+ج » »ب » ج 3ح۰ + صطر 


تسمی دال تربيعيہ وهی كتيرة حد ود من الد رجہ التانين 


اذا كان معامل س" موجبا فإن المنحنى يكون مضتوحا لأعلى ويكون 
للد الت نقطت قيمت صغرى » واذا كان معامل س" سالبا فان المتحتى 
يكون مطضتوحا لأسطل ويكون للد الت نقطن قيمت عظمى 


© رأس المتحنى me‏ > د ار (( 


()معادلت محورالتماثل : س=الاحد اثى السيتى لنقطب رأس المتحنتى 


© القيم” الصغرى آو العظمی الا حد اتی الصادی لرأس المنحتى 
© ارسم الشکل البیانی للد الت د( س )= س' ۲4 س- ٣‏ متخذ ا س 3| -۲؛ ]٤‏ 


ومن الرسم أوجد نقطب رأس المتحتى ومعاد ل محور التماثل والقيم” الصغرى 
للد الي 


mm mnu mmm 
IMI TIITLITT-S 
LRLLLEELLLEL. 
wT IIITIIJIIII || ازن‎ 
ELL 
NLL 
ااا‎ 
E 


ا 


Cw 


٤| ۲| ۲| صقإا‎ | ۲| ۲ 


س 
ص |ه إصض| ۲ | | م |صضرأه _ 
من الرسو نجد أرب 

نقطت رأس المنحنى 5 -< ( 

معاد لي محورالتمائل س= ١‏ 

القيمب الصغرى للدالب = ٠-‏ 


۵ا رسہ الشکل البیانی للد الت د :د( س)=- س" ٣+‏ س +۲ متخذا س 3| ٤٠١-‏ | 
وأوجد القيم” العظمى للد الت ونقطب رأس المتحتى ومعادلت محور التماثل 


N 
BEBE 


UMS 
umm mmm 
TNT TTT 

IIAIITIIIIÎ 

14 
ال‎ 
WW, 


نقط رأس المتحنى (E (}= (( ۳ RF‏ 


١ 
2 معاد لب محورالتماتثل س=‎ 


CAZ 


© الكل المقابل یمثل متجتی الف ال د سیگ : سی ٣=)‏ -س' 
اذا كان آو=٤‏ وحدات أوجد : 
O‏ 

(۳)احد اتیی ب ۰ ج 

(۳) مساح المتلت الذى رءوسه"؛ ب › ج 
ال سل 

“و ٠=‏ وحدات لتق ى07( )٤‏ 


“نقطت اتحقق معادلت المنحنى 

=م-(۰) سے ٤=‏ 

متنحنی الد الہ يقطع محورالسیتات فی النفطین ب › ج 
۰ ٤سا‏ سےس'=٤‏ 


د درن = أو - 


=( ۰) » ج =(-۲ ۰ ) 


٠باج ٤=‏ وحدات 
۱ 
مساحي EKE XK A‏ =۸ وحدات مریعحي 


© اذا کان د(س) =ل س" +( ٣ل‏ +۲) س+٦‏ وكان الاحداثى السيتى لرأس 


منحنى الدالت د:د(س) يساوى -" أوجد قيمت ك 


ال سل ٣لا‏ 
الاحد اثی السیتى لرأس المتحى a‏ 
E‏ 
ق س اكا 


J۲ 


© اذا كان د(س)= س" +ب س ++ وكانت النقطت )هى نقطت رأس المنحتى ‏ 
آوجد د(°) 

اال 

التقطم (' ٠‏ ") تحقق المنحنى 

= + + ج 

جا 

= در 
(-)"+(-)ب+۲=(¥) r++‏ 
٤٥-۹‏ 


es 
د(5) =(5) "+° ب += +ە ب‎ 
بالتعویض عن ب‎ 
F=+Po-P1o=+(م°-)°+}°=(°)د‎ 
=) 

© اذا کان د(س)=س 


1 


وڪان بج ۶مریع حیت 


ب( ٦‏ » صفر) 

أوجد مساح المريع إبجء 

ال سل 

نطرض آن ب =ل و -ل 

احداٹی نقطة ۶=( -٦‏ ل » ل ) وهی تحقق المنحنى 
۲ 


e ) ل‎ ٦ ( 8 
GD 


- ۱۲ل +ل'=ل 

ل" - += 

(ل-٤)(‏ ل - )= 

ل ٠=‏ (مرفوض لأن طول د أ يصبح سالبا ) 
٠. ٤ل ٠“‏ طول ضلع المريع => سو 


٠“‏ مساحت المريع ٠١١<‏ سو" 

© آثتاء قراء ة كريم لكتاب وجد آنه بعد ۲ ساعات تبقى له٠۵‏ صصح و بحد 
٦‏ ساعات تبقى له ۲١‏ صمحم فاذا كانت العلاقن بين الزمن (ن) وعدد الصمصحات 
(ص) ھی علا فی خطیہ : 

© مثل العلاقت بين ن » ص بيانيا ثم أوجد العلاقت الجبريت بينهما 

۳ ما الوفقت الدى ينتهى فيه كر يم من فراء ة الكتاب 3 

(۴ )كو عد د صطحات الكتاب المتبقَي عندما بدأ كريم القراءة ؟ 

ال سل عدد الصصحات 


ص 
باخد النقطنين (۳ 0۰) )۲١١١(»‏ 
A+‏ 
Va + = Û + —‏ 
المبيل = ۵ TR.‏ _ = - + 
1-۳ ّ 
٠‏ 
ص = - ۱٠١‏ ن +۸۰ ٥‏ 
۳٠‏ 
۲۰ 
الزمن ا 
ن صر 


© الوقت الذى ينتهى فيه كريم من قراء ة الكتاب 
بعد ۸ ساعات 


عدد صطحات الكتاب المتبقيي عتدما بدأ كريم القراءة 


١‏ صصحي 


ا تجبي, الف الي 
ا کاتت النقطة ( ۱۰ ١‏ ۲ ) هى نقطح راس متحتي 
4 
د(س]= س" - س٣ج‏ اوچد قیمت ج 


الاحداثى السيتى لرأس المنحنى " و 


ا E‏ 
۴r‏ 
ای ا و 

r++ (1-)1-"(-J(r-) 

کک النقطة +( ۰ ١‏ ) هى نقطة راس 
اذا کان داس )ك س" = س جب يمانت النقطة +[ 

الستحتی ایج شيخ :ب 

ال سل 


“پا 
الحد ااثى السيثى لرأس المتحئى = 


5 
E: 
F 


TaF کی‎ 

د[ س |< س" ٣س‏ چب 

التقطم ١(‏ :1 ] تحشق الد الس 
= س نے 25 

7 کیال ما یلی : 


التمائل لمٹسئی دإس) کس ایس 

آَ س ا 

قط باس اتی امدا لا دزی س ٤س‏ 
آقحل ١١ا‏ س2 صقر 
(Té "7 7‏ 


تعريف:النسبت هى مقارنن بين كميتين وعموما اذا كان »› ب عددين 


ع 
حقيقيين فإن النسبت بين وب تكتب : أو وتفراً ۲ إلى ب حيبت 


يسمىأ مقدم التسبب ویسمی ب نالی النسبي TTT‏ 


(© النسبت لا تتغیرًاذاضرت حداها (اوقسما) على عدد حقیقی لا یساوی 


# 


تر 
© النسبت تتغير اذا أضيف الى حديها أو طرح منهما عدد حقيقى ا 
یساوی صطر 
© اذا کان  _‏ = فان ۲ ×د= باج 
ب د 
_ > 
۵اذا کان ٣‏ ×د=ب ×ج فإف “¬= - 
ب د 


©= 
© اذا ڪان =2 فإن آ=جم »ب ددم حیث ثبت لایساوی صضر 
لا ذ 


() أوجد العدد الذى اذا أضبف الى حدى التسيت - لتصبح 
السل 
تطْرض أن العدد هو س 

اس 


۷+ س ۲ 


+٤‏ ا س= ۷س 


س -س= ۷= 
س = ۲ .. العدد هو ۳ 

© اذا كانت النسب بين بعد ى مستطيل هى ١:"وكان‏ محيط المستطيل 

٠١‏ سر أوجد بعدى المستطيل ومساحته 

الح الل 

تطرض أن بعدا المسطيل ۲ م ۰ ٣م‏ 

'. محيط المستطيل =( الطول +العرض )×؟ 

O‏ |= م= ا 

.. بعدا المستطيل هما ۱۲ ۰ ۱۸ 

.مساح المستطل ١! ١“‏ ۲۱۷*۹ س" 
(۳) مثلث النسبب بين طول قاعدته وارتفاعه ٠:١‏ ومساحته ٤۸‏ سم أوجد طول 
الح ل 

نطْرض ان طول قاعدته ٣م‏ › وارتطاعه ١م‏ 

۱ 
.مساح المتلت i‏ طول القاعدة x‏ الارتطاع 


× م ۲م = ٤۸‏ سے E‏ 
۲ 


م = . طول القاعدة ٠١‏ سم u‏ الأارتعاع = ۸ سم 


(5) أوجد العدد الموجب الذى اذا أضيف معكوسه الضربى إلى تالى التنسبت 
1 


س ۳ 


۴س + ەه 


۰س = ۹س +۳ سے س =" .. العدد هو ۳ 
س ص 
س + ٣ص‏ 


چ ٤‏ 
)٥(‏ اذا كان - = - اوجد فقيمي المقدار 
ص ثثث 


2 r KÊ 2 (f) ي‎ (f4)Y س‎ 


المفدار = 
“A F9 (Co) +é‏ 
: س۲ص _ ۱ .ر ص 
0 اڏا ڪان = - اوجل ٠->‏ 
س+ص ۲ س 
الح ل 
۳(س -۲ص)=س+۴۲ص 
اس - ٦ص‏ س ٣ص‏ 
ضل ۲ 
یں ۹ص سک = 
س ٩‏ 


چ * س P+‏ ت 12 0 ا + + اب کد 
الح ل 
۲۱ب س+ ب =۷ س + فب 


1ے 


# 


o Fe FET OP o 
OT FT PT ۲م ۰ ب= م ے‎ =۶ 


١‏ اتن =۷ فن کڪ تم کے 


© اذا کان ۲= ٣ب=٤ج‏ فأوجد ۲: ب : ج 


=1 › ب=٤‏ ۴ ج=ا) 

ب : جام ١:۳٤:‏ س :بج = ٣": ٤‏ 

@ اذا کان : ب : ج = ": ؛: ٠١‏ أوجد القيمت العد ديت للمقدار 
+ب"+جا 
(ب+ج) 

الل 

P= ae FFaF 

الل ل ا ل ا ل ا و 


VT TeV Teor (co+ré)er ET 
چ ۷ ۲ج+بد‎ ۱ ٣ 
I BF فأوجد النسيت‎ v (-0)اد اکان = س‎ 
الج ل‎ 


= د‎ Th RT TT — 


J *_ Jr ك 14 ل+1‎ x +0۷ × ×۲ _ 1جج+جبد‎ 
۳ ° J-J x) x۷ ×) ب+- ۳د‎ 


س 
%8 : ا 

© اذا کان ۹س ۱٦+‏ ص'٤۲‏ س ص أوجد 
الح ل 


0 | r 


ج 
ص 


(۳س- ٤‏ ص) ٠=‏ سے ٣س‏ -٤ص=؛‏ سے 


© اذا کان ' : ب :ج ٥=‏ : ۷ : ۳ وكڪان ۲ +ب = ۲۷,١‏ فأوجد قيمت كلا من 


»ب »ج 

الج ل 

=P‏ »بک۷5 » جک=ا) 

ب =1 ,۷ N+‏ سم = 


١,٥۲,» = }‏ ۱ ب= ۱۹,5۲,۳۸۷ چ =× ,1 


© أوجد س : ص : ع فی کل مما یاتی : 


۷ 
" ۲١ × بالضرب‎ " e ۱ 
TO Yg * YT 


۷ ٥ 
ع پم‎ ٤ 9ک ن‎ 


0 ¢ ۹1م \ 
9 ادا کان FT‏ = > + ب + ج٦۲‏ فأوجد كلا من | › ب › > 


I: I=. 
نفرض أن =۴ ›ب= ۳م ج =۹ )م‎ 
1= =2 ۱۲ سے‎ =۹ +۳۲ +۴ 


١۸ ب =" > ج‎ =P. 


ب" مج 
0 اذا کان ۲٣ب ٤=‏ ج أوجد قيمة ٠‏ 


ب + ب ج 


م٣دج‎ » م‎ ٤کپ‎ › ۴١۶ 


ب" - )۳()21(-)2٤( _ +P‏ _ ۲-۱۸-۱۹ ا 
u TT IY+'rt4 (¢)(¢4)+(¢6)(71) ++}‏ 


ص _ ص .. اص 
() ادا کان س = 2 فان SOT‏ 
13 ¥ -ب 
ادا کا = قا و 
ey‏ ۲ "جب 


Û sz. cK E 
ادا کان اا ا‎ © 


(@ اذا کان ( س ٥ ( : ) ٥‏ س+۳ ) =۲ : ۳ فإن س = .... 


aa aa,‏ ل سم الى مساحة منطقة مربعة أخرى طول 
ضلعها ۲ ل سم كنسبة .. 


۶ 1 لے 
1 گا : : س : قا * = ik ê‏ 
© ادا ۷٤ب‏ صفر فان 


4 : ا 
(۷) ادا کان ٤‏ س' - ۱۲ س ص + ۹ص ' = ۰ وکانت سد 4 3ے = 


ب 
(@ اذا کان ۹ و وکان += قان ۶ =.. 


۱۷ ۲ 
العدد الذى اذا النسبة س أصضبحت - هفو ي . 
(.) العدد الدى ذا طرح من حدی ۳ صبحت هو 


WW ® ۲ 


التناسب هو تساوى نسبتين أو أكثر 


ادا کن 2 فان الکمیات ۰۲ ب » ج »۰ د تكون متناسبه 


و العكس : اذا کان ۲» ب »› ج ٠»‏ د كميات متناسبة فإن 1 


= 
. 


و یسمی م بالأول المتناسب » ب بالتانى المتناسب » ج بالتالث المتناسب»ءد بالرابع المتناسب 


من خواص الښناسب 


م اذا کان ا 2ے م فان = ب ١‏ ج=د ۴ 


چ کے د وک أعداد حقبقبة : 
)٢(‏ اد و و .. وکانت ې ۰ کې ۰ )ېس ›۰.. عداد حفبفيه عر صدفر 
5 = ھ 
شان ا ت 

با + ,دا وا 
NO‏ گان سک - فأثبت أن :( ۲س - ٣ص‏ )› ( س +۲ ص)١۱۰ ٠‏ ۲ متناسبه 
اسل 
س ص 
٠‏ ڪڪ د( 
۷ 8 


ا قن ا 8 


ص + ص ٠‏ 1+۴۷ ٣ا‏ 
® 5 2 ا ا 


٣ سجس‎ ۳ ٣ 
متناسبة‎ ۲٠١ ٠١١)ض‎ ۲+ س‎ ( »)ض٣-س۲(‎ 


واڈاکد ےک = فأثبت أن ۲» ب » ج» د متناسبة 


۲د = جب 2 ف ج د متناسبة 


أوجد العدد الذى اذا أضيف الى كل من الأعداد ۳ › ٠١ » ۸ ٠ ٠‏ فإنها تكون متناسبة 
ال ل 

نفرض أن العدد هو س 

۳ + س )۵۹ + س ۰ ۸ + س › ١‏ + س متناسبة 


الا ي اش 
+٥‏ س ۲+ س 


(۳ + س)( ۱۲+ س )=(٥+س)(۸+‏ س ) 
۱١ +٦‏ س +س' = ٤١‏ +۱۳ س + س" 


س٤‏ سي س =۲ ,. العدد هو ۲ 

@ أوجد كلا من : 

( الأول المتناسب للأعداد : .... إ۸ ء۷١١٤٠۲٠‏ 
(@ الثالث المتناسب للأعداد : ۳ ۲١ »....» ٤ ٠‏ 

(©) الرابع المتناسب للأعداد : ١٠١١١١ ٠» ٤‏ ›. 
الد ل 

(© الأول المتناسب ١‏ 

@ الثالث المتناسب ٠١‏ 

© الرابع المتناسب ٠۸‏ 


٣ + »‏ ج ب . : + © 
(@ اذا کا کے کے کک اثبت ا ا ه 
۷ 2 ۹ د چ 


الد ل 

بجمع مقدمات وتوالى النسب الثلاث 
س + ص +ع _ 

کک ست = احدى النسب 


+0 +\ 
کے = احدى النسب 
a‏ : 
س+ص+ے _ احدی اذ 0 
4 


بضرب النسبة الثانية فى ١-‏ والجمع مع الاولى 
س 


O. ¥ 


= احد ی النسب 


کے ت اغى الل 


۲ 
سج+ص+ع سے 
من (۱) )جاك = 
١‏ 

ا کے س 

ا 1 

اش ۲ص + 
@ اذا کان ا ا 

۲+ ب بج اجا ٤‏ +--+ ۳+ “ب 

الد ل 


بضرب الأولى فى ۲ و الجمع مع الثانية 

Lw احدى النسب‎ = ER 
جب٤‎ +٤ 

بضرب الأولى والتانية فى ۲ والجمع مع الثالثة 


@ 


۲س + ۲٣ص‏ + ے 
+٤‏ ۲ب + ٤ب‏ +++ -—| 


۲س + ۲س + ے ك الكت ال Ow‏ 
۳+ ب 


=احدى النسب 


a‏ س + ص ۲س + ۷ص + ے 
من (۱) ›(۲) نجدأن = = 


orm‏ ۳+ “ب 
© آکمل ما یلی 
س ص ي _ دو _ اص+ع 
e A o 0‏ 


ل ل + 
ب س ۲ 
ES N ۳‏ 
س ص _ اس+ص_ ۽ ., 
() ادا کان پ = = 1 فان |= ٠.٠٠٠١‏ 
اذا کان E‏ ا ا a‏ فان E‏ 
۳ أ ۲ N bh Hh‏ 
م ےھ ۷اا 
fH RH FF FF Bh 4 ۳ ۲‏ 
لل 


۱ aa P+ +¥ ب‎ _ ب٤‎ 


© اذا گان - قات ا ت 
gE COE Ea‏ کے چ 
الحل 
بضرب الثانية فى )١-(‏ والجمع مع الاولى والثالثة 
۸+ ٤ب‏ - ٤ب‏ - ۷> + +| ۲ 1 


ا ت کدی السب چ( 
ت ی ت ین و پک ج 


بصرب الثالثة فى ( ٠١‏ ) والجمع مع الاولى والثانية 
أ + ٤ب‏ + N — +N + E‏ _ ۸ب _ ب 
س + ٣ص‏ + ٣ص‏ + ٥غ‏ 6س ٤ص‏ ص 


من (۱) ۰ (۲) نجد أن : 


س 

ا # 
: ا 
ھا ب کے کا 2ے اا وع اس ا۳ھ ي 
٤ 8 ١‏ و+٤ب+‏ ج 4 

أ ا 


بجمع مقدمات وتوالى النسب الثلاث 
EE EN hE EEL‏ 
N FR‏ 
بضرب الاولى فى (۳) والثالثة فى (۲) والجمع مع الثانية 
TEGO FEST FFG ERT FT‏ 


داحد ی اللنف _ 2® 


= احدی الت و 


من (۱) ۰ (۲) نجد أن : 


٦_۲ ___ ++ ب‎ + 


Ya 0. . ج‎ +ب٤‎ ٥ 


1 بپ ج | بپ ا0ج ا 

۵دا کان - = === احسب یمه س 

FF‏ اال 

الد ل 

بضرب الاولى فى )١(‏ والثانية فى )٠-(‏ والثالثة فى ١(‏ ) والجمع 
ب ۵ 

asi‏ النسب 

ا 


بپ +ەoج‏ اتن ا0ج 
۳ الا شد 
"س = ۲۱١‏ سے س =۷ 


ذا کانت "› ب › ج ْ ى كميات متناسبة فان 


+ + 5 ۳ ۲+ 
ەب + ۶S٣‏ ٣پ‏ - ك 
الد ل 
> 
تفرص أن = - =۴ 
ب ک۶ 


دب م » جوم 


STS THe‏ اش 


ەب + ۳ء ەپ + ك 


(» ıı 


E E‏ تج 
٣پ“‏ اک۶ اکپ 

من )١(‏ › (۲) نجد أن الطرفين متساويان 
ەا + ج 5 ۳ + 


ەن 5 س 


ن 


0 


التناسب المتسلسل ___ 


ا ا فان الكميات › ب » ج فى تناسب متسلسل › والعكس : 
ب 


لبا , 
س 


> ب بالوسط المتناسب › ج بالثالث المتناسب 


اأ ملاحضات | 


© اذا کان ۲› ب › ج فی تناسب متسلسل فان ب" = ج 


© أوجد العدد الذى اذ | اضيف الى كل من الاعداد ۳ ۷ ٠١)‏ فإنها تكون تناسبا 
متسلسلا 


الد ل 
نفرض أن العدد هو س 


س+ ۲‏ س+۷ 
س+۷ س+٥۱‏ 


سے( س+۲)( س+٥۱)=(‏ س+۷)' 


س +۱۸ س ٤٥+‏ = س ۱٤+‏ س+۹٤‏ 
۸س - ٤۱س ٤٥-٤4‏ 


اذا کان ۰ ٣‏ ۹ > ب فى تناسب متسلسل أوجد قيمة ۲ » ب ؟؟ 


NS E — 


جکد م »ب ددم =د م 


E IO GE» /Ê ر ۷ے جد‎ 


ب - ج +د rS‏ -د م +د e)a‏ +( ` 2 چ 
gg IO E E E a AF‏ 
ب -ج دم -دم دم( ۱-۳) م 
.. الطرفان متساويان 
۵اذا کان ص وسطا متناسبا بین س › ع أثبت ان 
ص" س 
ص٣‏ ع ع 
الحل 
= = سڪع ۴" » ص = عم 


- ما = 
ضن؟ " ۶" eg‏ ع TFT‏ 
۲ 1 
ا ےگ ے پا 


الطرفان متساویان 


©اذا کان › ب » ج › د فی تناسب متسلسل اثبت ان (ب+ج) وسط متناسب 
بین (+ب)» (ج+د) 


الد لل 
ےم جد TET‏ 
لبا ج 


0 


(ب+ج)' =(د ۴ +د )= د' م٤‏ + ۲د ۲۳م 
(+ب) (ج+د)=(3 ۶+ د ')(د ع +د)=د' م٤‏ ہد" م "دام "جد "ما 
= دم ۲م ۲م 


من (۱) » (۲) نجد ان : 
. (ب+ج)' = (+ب) (ج+د) 


. (ب+ج) وسط متناسب بین (+ب)› (ج+د) 


شمن -ض) عم ' ( عع" -ع) 
(E-re) rE ` (E)‏ 


ESTEE‏ ا 
(EE)‏ 


| 
۹ 
Co 
۶ 


من ]١[‏ » [۲] نجد أن : 


س( س-ص) _ ص" 


ع 


ص ٠:‏ ع) 


اذا كانت ٥‏ › ٦ب‏ » ۷ج › ۸ د كميات موجبة فى تناسب متسلسل فأثبت 
,8 | + 1ب 
۸د ۷ ۷ج+۸د 


الد ل 


٥‏ _ ٦ب‏ _ ۷ج 
نفرض أن = = = 
“ب ا۷ج ہد 


CAA‏ ْ ٦ب‏ ڪا دغ 1 ٥د‏ م 


| کا س ا ت 
۸د ۸د 


y9 ۵۸ 9‏ 
۴= 
اج+د ۷ رد( +ا) 
من [1] ؛ [۲] نجد أن 
ا 8 ات 
۳ الد 
@ اکمل فا یلی : 
© الثالث المتناسب للعددین ٠١- » ٩‏ هو 0 


© الوسط المتناسب بين ۲ TY‏ هو .. 


)ادا کان ۲ 9 کک کي تناسب متسلسل فان پ5 


: ۱ 
() ادا كانت ۷ ۽ س +¿ س فی تناسب متسلسل فان س" ص = .... 
ص 


“= © ۷© ۹© ۹+© ۱١ © السل:‎ 


@ 


۱۵ ذا ڪانت ت '» ب » ج › د فی تناسب متسلسل اثبت أن : 


اکن ب ص El‏ 


۳ ص 
ب ا "+د) 00 )1 ب 


دم +دم د( ۱+۴۳) 


من (۱) ۰ (۲) نجد آن : 


a at 


o 


5 اذا کانت ب و سطا متناسبا بين ۰۲ ج اثبت أن : 


من (1) » (۲) نجد آن : 


8 e 


(@ اذا كانت ب وسطا متناسبا بين ۴ » ج اثبت أن : 


+ ب +ج O‏ 


جح : م 
ا+ب+ج _ے ج٣‏ +ج)+ج (erer)‏ 
ا +ب ٣ج‏ ےم لیے بے + (4۱ + )) 


= اڪن 


© ادا کانت ۰۲ ب » ج ۰ د فی تناسب متسلسل اثبت 


ب ٣‏ ۵ ج 


##جهب ‏ عوفدم د )٥+۲(‏ 
د س E:‏ 


(٥+ د(0‎ 


FH.‏ = م ےم 


(۱) “) ۲) نجد أن الطرفين متساوين 


اذا كانت ب وسطا متناسبا بین ۲ › ج اثبت ان : 


چا ذ لب چ چ 
ن pr-‏ م E‏ 
الد ل 
ا _ ب 
نفرض ان - = ” = 
با ج 
س س آ 
باجم +¿ دجك 
اجا ۔ ٣با‏ جا - جام جا( ٣-۲‏ 1 


من (۱) ۰ (۲) » (۳) ينتج المطلوب 
2 أوجد العدد الذى اذا ضيف الى كل من الأعڌاد ۲ » ۸ » ۲١‏ فإنها تكون تناسبا 


1 


( س +۲ )(س ۲٢+‏ ) =(س+۸)' 
س" +۲۸ س ٥۲+‏ = س ۱٦+‏ س+ ٦٤‏ 
۸س ۱٦‏ س ٥۲-٦٤‏ 

۲س = ۱۲ 

س =۱ 


العدد هيو ١‏ 


التغخير الطسردى والعكسى 


تعحردف : 


٭یقال ان ص تتغیر طردیا مع س وتکتب ص × س اذا کان ص ٣=‏ س 


( ۲ ثابت لایساوی صطر ) 


الحل : الشكل رقم () يمثل تغيرا طرديا لأنه مستقيء يمر بنقطة الأصل 


© اخترمما یلی العلاقت التی تمثل تغيرا طرديا بين المتغيرين س »ص : 


() س ص۷ (ب) ص=س+۲ (ج) = (د) = 


س 


اقل ١‏ ست“ 


: 


© من بيانات الجدول التالى ؟ أجب عن الاسئلت التاليت : 


© بين نوع التغير بين س »ص ©أوجد ثابت التناسب 
®أوجد قیمت ص عندما س = ۲ ®أوجد قیمت س عندما ص= ۲ 
الل 
(©) التغير عكسى © ثابت التناسب ٠١‏ 
۱ 
0 ص ™ - ص س = ٣‏ 
سن 
عتدماس =۲ .. ص= ۱۲ .ص ٤=‏ 
@ عندما ص= ۲ ٣×س‏ ۱۲ س=ہ 
(5) فى الجد ول المقابل : 


(۷) بين نوع التغير بين س »ص س | 
© آوجد قیمتی › ب 

الحل 

( التغير طردى 

© ۰ ص« س صد مس ,.)= ١ا‏ 
é=\x=P‏ 

٦‏ ×ب ..ب=" 

(@ اذا کان ٤‏ ۲" +۹ب "= ۲۱۲ب أثبت أن تتغير طرديا بتغير ب 


الحل 
۴ - ۱۲ب +۹ب "= . 


تة وب 


۳ ع = ص .ص »ع 
(@ اذا كانت ص تتغير عکسیا بتغير س وكانت ص = ١‏ عندما س = ۲,١‏ فأوجد العلاقة 


بين س » ص ثم أوجد قيمة ص عندما س = ه 


.ص = ٦‏ عندماس = ۲,١‏ 
lo=1 ×=‏ 
العلاقة بين س › ص ھی : س ص = ٠١‏ 


عندماس = ° سے ص = "۳ 


Ad) 


0 اکمل ما 


1 ١ E 
. فان ص5‎ ٠ ادا کان ص - س = س حیٹث فيز غو ۽ ص ع‎ )O( 
س ص‎ 


(@ اذا كانت س" ص - ٤‏ س ص ٤+‏ = ٭۰ فان ص o‏ 
(@ اذا کانت ص' - ٦ش‏ ص ٩۹+‏ س" = ٭ فان ص < .. 


1 


® ادا کانت ص تتعیر عکسیا مع س وکانت س= ر ۲ ١‏ عندماص ر د فا ن ثایت 
التناسب= SRE‏ 

1 ص+؟ سا 
۷ ادا کانت = حبتا رش بص ج ١‏ فان ص ”د...۰ 


دن 
ادا کانت س ص = ص - ۵س فارخ شن 3ءء 
(@ اذا کان ۷ س ص = ۸ فان س «».. 


© اذا کان (سص-۳)' =صفر فإن ص «.. 
۱ 
0 صل | س ل س س 


اذا کانت ٿ س حیث م ثابت لایساری صر فان انی anne‏ مع ل عند ثبوت ے 


ت 
الحل 


١ ۱‏ 
a A‏ 0© ص ەس س ص 0 س (9) ص دس 


سی 


: 1 
و نبت التاس>؟ امت ا س«ص ت ای 


۱ 


SD‏ ® س تتناسب عکسیا مع ص" 


© ث تتغیر طردیا مع ل عند تبوت ح٠‏ ث تتغیر عکسیا مع ع عند تبوت ل 

ص تتغیر عکسیا مع س 
© اذا كان وزن جسم على القمر (و ) يتناسب طرديا مع وزنه على الأرض 
( ہ٣‏ ) » وکان الجسم یزن ۸٤‏ ڪیيلو جراما على الأرصض » ووزنه ٠١‏ ڪيلوجراما 
على القمر » فماذا يكون وزن الجسم على القمر اذا كان وزنه على الأرض ٠٤١١‏ 
ڪيلو چراما 3 
الحل 


وا ود س و= ر NEK C=R‏ 


1 


وکر عندما مر ۱٤٤١١‏ .و = ۲٤٢۱٤٤٤‏ ڪيلو چرام 

١‏ تسیر سيارة بسرعہ تابتہ بحيت تتناسب المسافہ المقطوعہ طردیا مع الزمن 
فاذا قطعت السيارة ۱۵۰ ڪکیلومترا فی ٦‏ ساعات فكوم كيلومترا تقطعها السيارة 
شی ٠١‏ سااعات 

الحل 

ف ٥‏ حں فا 

ose. IXF= 10‏ العلاقه ےک١۲‏ م 

عندما صض= ١١‏ ,فا5 :)تا 


ف = ۲٥۰‏ کیلومترا 


© اذا كان مقد ارالسرعت ع التى يخرج بها الماء من فوهت خرطوم يتغير 
عكکسيا بتغير مربع طول نصف قطر فوهت الخرطوم لہ وكانت ع = * سم/ ث 


عندما کہ = ٣‏ سم أوجد ع عندما ۸ ٠,٣‏ سم 
الحل 


و =0 
۹ 


عندما Wہ‏ = ۲46 تکون ع = E‏ 


= 
"۳, ( 


0D‏ اذا كان عدد الساعات (ن ) اللازمم لانجازعمل ما يتناسب عمكسيا مع 


عدد العمال (س) الذين يقومون بهذا العمل فإذا أنجز العمل ٠‏ عمال فى أربع 
ساعات فما الزمن الذى يستغرقه ۸ عمال لانجازهذا العمل ؟ 


الحلل 
٤ ٤‏ 
ES a 0 0‏ 7 
E‏ £ 


الز من الك مشر قة هو ل ساعات 


۱ 
@ اذا کان ص =-۹ وکان ص وکان =۸ عندما س = فأوجد العلاقة 
۳ 


= س"( ۹-۴( =( ۹-۱۸( = 


ا ھی س س * عندما س = ۱ تکون ضن = ٤‏ 


"ESS 
س‎ 


0 بين ايا من الجداول الاتية يمثل تغيرا طرديا وايها يمثل تغيرا عكسيا وايها لا يمثل طرديا 


او عكسيا مع ذكر الششبب ؟ 


الجدول رقم )١(‏ تغير عكسى 


isa ¢ eS) (sS ¢ oS > ° اة‎ 


الجد ول رفقہ (۲) تغير طردى 
لوتء کے 
: 4 1۲ 11 
الجدول رقو (۲) تغير طردى 
السبب : ا ےا ےک 
YO \o0 ٠ °‏ 
لجد ول رقم )٤(‏ لیس طرديا ولیس عمكسيا 


— ل‎ 
E. » ١×1۸ ع‎ ٦×» ۰ السب‎ 


٣‏ ت 


Te STN a 


© اذا كانت شدة الاستضاءة (ش) لمصباح تتغير عكسيا مع مربع بعد المصباح (ف) 
عن تلميذ يذاكر دروسه على بعد ٠١‏ متر فإذا كانت شدة الاستضاءة ضعيفة فما هو البعد 
الذى يوضع فيه المصباح حتى تزيد قوة الاستضاءة الى اربعة امثالها ؟ 


الحل 


اش _ فام 
اش 7 
.. البعد = ٦١‏ متر 

© تتحرك سيارة كتلتها ٣‏ طن بسرعة منتظمة تحت تأثير مقاومة تتناسب مع سرعتها فإذا 


س ف =۳ سے = 


كانت المقاومة “ث.كجم/طن من كتلة السيارة عندما كانت سرعتها ٠١‏ كم/س أوجد سرعة 


السيارة اذا كانت المقاومة ۲۷ث.كجم 


4 
0 
2 

کے 


و 


+ ت 


2 
کم/س‎ ۷١ = 


أوليت (ميد انيت ) ثانویت (تاریخيت) 
تفردیا کے المصاد ر التے بتو 
الحصول عليها من أجهزة أو 
هينات رسمیہ 

أمتل : نشرات الجهاز المركزى 
للتعبنب والاحصاء والاثترثت 
ووساتل الاعلام 

مميزاتها : توفير الوفت والجهد 
والمال 


عيوبها :عدم الدقص آحيانا 


اساليب جمع البيانات 


تعريعه : يقوم على فكرة اختيار 
عينت من المجتمع الاحصائى 

الذى تمثله ونجرى البحث على 
العينم وما نحصل عليه من ناتج 
ينثو تعميمه على المجتمع 
باڪمله 

مميزاته : توفير الوفت والجهد 
والتكاليف 


عيوبه : عدم دق النتانج اذا 
كانت العينى المختارة لا تمتل 
المجتمع تمتيلا جيدا 


عدد مطردات الطبقص فى العينت 
_ عدد مطردات الطبقت الكلى 


عدد مطردات المجتمع الكلى 


× عدد مطردات العيتب 


متال 
اذا كان هتاك فى احدى الكليات الجامعيب ٤٠٠١‏ طالب بالسنص الاولى › 
٠‏ طالب بالسنة الثاني #٠‏ طالب بالستن القالثن » ٠٠١١‏ طالب بالستة 
الرابعت » وأردنا سحب عينى طبقي حجمها ٠٠۰١‏ طالب تمثل فيها كل طبقب 
بحسب حجمھا فاحسب عدد مطردات كل طبق فی العيیتي 
الحك د الا جمالی للطلاں ٠٠٠۰۰۰۱۰۰۰+ 4+٠۰٠۰۰+:٠۰0۰=‏ طالب 


£٠» 


۱ YY ¥ OF 


SD Ou ox‏ * ۰ " طال 


دد مطردات الطبقة الأولى من العيثة = 


عدد مطردات الطبقت الثاني من العينت =“ × ۰ = طالب 
عدد مطردات الطبقت الثالثت من العينت = د ۰ ۱۰۰ طالب 


۱ N HH 


EIT 


عدد مطردات الطبق الرابعي من العيني = ×۰ ٥۰= ٥۰‏ طالب 


مدست اعد ادیت بها ۲۵۰ طالب بالصف الاول ۲۵۰١‏ طالبا 
بالصف الثانی ٠٠١»‏ طالب بالصف الثالث ويرغب مجلس ادارتها فى اقامت 
ند وة علميم لعينم من الطلبم اختيرت عينم تتكون من ٠٠١‏ طالب تمتل فيها 
ڪل طبق بحسب حجمها احسب عدد مطردات كل طبقت ؟ 


مقاييس التزرعمٰ المرڪكزي” هى : 
4 مجموع قيم المطردانت 
الوسط الحسابى اممو ب الو 

عد دها 


__0+1.+.+0+ 0 


فا لوسط الحسابیى للقيو ۱۵ )۵ ۲۵١١ ٠١) ۲١١‏ هو : 


کک 
ي 


به الوسيط هو القيمي التى تتوسط مجموعم القيع بعد ترتيبها تصاعد يا 
أوتنازليا 
فالوسبط للقيو ١١١ ۸)٦٠ ۵0) ٤‏ هو" 


ن ٣ e‏ ا ۱١‏ 
والوسبط للميبي ٦١ 0) ٤‏ ٤ااهو‏ ب و 2 
المنوال لمجموعص من القيم هو القيمت الأكثر تكرار بين القيوع 
فالمتنوال للقيو ٤)‏ )0)۷ )۷ )۷هو ۷ 


والمتوال للقيو ۵0 ٦)‏ )0 )0)۷ )۵ هوه 


سے = 


حاول بنفسلف ‏ | 


اذا كان الوسط الحسابی للاعداد لك - ۰ ۳ل - ۰۱ ۰۱+۲ ۰۲+۲ 


۲ل +° هو ۱١‏ احسب قيمټ لك 


التشتت لأى مجموعت من القيم يقصد به التباعد أوالاختلاف بين 
مطرداتها ويكون التشتت صغيرا اذا كان الاختلاف بين المطردات قليلا 
ويكون التشتت كبيرا اذا كان الاختلاف بين المطردات كبيرا وهو 
يعبر عن مدی تجانس المجموعات 


اذا تساوت جميع الممردات فان النشت = صر 


اللانحراف المعبارى 


هو الجد ر التربيعى الموجب 
لمتوسط مرتعات انحرافات 
القيعء عن وسطها الحسابى 
ویرمز له بالرمز سیجما © 


حیث ن عدد المطردات 


س الوسط الحسابی 


الاأنحراف المعيارى لمجموعي من المصردات 


احسب الانحراف المعیا ری لمجموعيٰ القییعر ۹0۸ 0U) ٦)۷ U)‏ 


5 8 
الط ای ¬ ے۸ ۹و اوھ ےب 


ي 
Lat)‏ 
ى => ۲ = 


الانحراف المعیارى لتوزيع تكرارى 


مج (س - س )ك 


مچ ك 


E AEE 


اللانحراف المعيارى للاعمار 


